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共五題，每題佔20分，滿分100分。答題時，每題都必6寫下題號與步驟。

1. 設n > m ≥ 1，1998m和1998n的末位數字相同，試求m和n，使m + n最

小。

2. (a) 試為方程式

x2 + y2 + 1 = z2

找出無窮多個(x, y, z)的整數解。
（提示：試展�(2n2 + 1)2)

(b) 試為方程式

x2 + y2 = z2

找出無窮多個(x, y, z)的整數解。

3. 若x, y, z為實數，且有

x + y =
√

4z − 1
y + z =

√
4x− 1

x + z =
√

4y − 1

試求x, y, z三數。

4. 定義
n∑

k=1
ak = a1 + a2 + ... + an 。試求

(a)
99∑

k=1

1
(k+1)

√
k+k

√
k+1
。

(b)
99∑

k=1

4k
(4k4+1) 。



5. (a) 試證角平分線定理，即:若AD是4ABC的角平分線(見下圖)，則
AB
BD = AC

CD 。 (6%)

提示：延長BA至E，使得EC//AD 。
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(b) 設I為4ABC的內心，並令4ABC的邊長為a, b和c，試證
AI
ID = b+c

a 。 (7%)

(c) 對上圖三角形，試證AD2 = AB · AC − AI · ID 。 (7%)

∼全卷完∼


